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OPERACIONES CON NUMEROS NATURALES
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¥ i Como podriamos expresar la edad, el peso?
¥ iComo indicamos la hora?

¥Los numeros sirven para expresar una cantidad determinada.



NUMEROS NATURALES

Datos sobre los numeros naturales

Los numeros naturales se representan con la letra N.
El conjunto de los niUmeros naturales es infinito, ya que no tiene un dltimo namero.
Los numeros naturales se utilizan para contar.

Las propiedades de los nUmeros naturales se relacionan con:

SU SUCESOR

REPRESENTACION EN LA RECTA
NUMERICA

Orden

Los numeros naturales se pueden ordenar de mayor a menor 0 menor a mayor.
Un numero es mayor que otro si esta a su derecha en la recta numérica.
Un ndmero es menor que otro si esta a su izquierda en la recta numérica.



Sucesor

Todos los numeros naturales tienen un Unico sucesor.
Dos numeros naturales distintos no pueden tener el mismo sucesor.
El 1 no es el sucesor de ningln namero natural.

Representacion en una recta numerica

Los numeros naturales se pueden representar en una recta numérica mediante
puntos equidistantes.

El sucesor de un niUmero natural se encuentra inmediatamente a su derecha.

El antecesor de un nimero natural, excepto el 1, se encuentra inmediatamente a su
izquierda.

¢, Como se representan graficamente los numeros naturales?

A los numeros naturales los representamos mediante puntos sobre una recta, para ello
debemos fijar la posicion del punto 0 y la longitud del segmento unidad, que sera el segmento
gue llevaremos sobre la recta sucesivas veces segun el valor del nimero.

La distancia entre cualquier nimero entero y el cero se denomina valor absoluto o

modulo. Es siempre positivo, y se simboliza |x|

Dos numeros enteros son opuestos cuando en la recta numérica estan a la
misma distancia del cero y tienen distinto signo. Es decir, tienen el mismo
modulo pero diferente signo.

Por ejemplo: el -4 y el 4. El mdédulo de ambos numeros es el 4 porque es la distancia
desde cada numero al 0.



Un ndmero es el siguiente de otro cuando esta inmediatamente a su derecha enla
recta numérica; y es el anterior cuando esta inmediatamente a su izquierda.

Por ejemplo: El -3 es el siguiente de -4, y es el anterior de -2.

Un ndmero y su siguiente o un numero y su anterior se
denominan consecutivos. Los numeros 4 y 5 son consecutivos.

Tambiénlosonel-1yelO.

Conclusion:

Todo numero negativo es menor que cualquier positivo y todo nimero
positivo es mayor que cualquier negativo.

El cero es mayor que cualquier niUmero negativo y menor que cualquier
numero positivo.

Entre dos nUmeros positivos es mayor el de mayor médulo y entre dos
numeros negativos es menor el de mayor médulo.







1- Ubiquen en la recta numérica los siguientes nimeros: -4, 8, 10, -5, 7, -6, -9, -7, marcando primero siempre el 0

2- Ordenen los numeros segun la condicién.

a) De menoramayor:-12, 3, 10, -25, -65, 80, 95, -102
b) De mayor a menor: -10, 15, 6, 93, 24, -75, 28, -34, -17

3- Coloquen Verdadero o Falso segun corresponda en cada caso.

a) 3eselopuestodeO
b) -8 es el opuesto de 8

c) -12<-15
d -1>0

e) |-6]>7

f) |-14| < |16]

g) -25eselsiguiente de -24
h) 31 eselanteriorde 32

i) -43eselanteriorde-42
j) -8<2

k) 13 esta ala derecha de -3
l) 6 estdalaizquierdade -4
m) 16 estd a la derechade 0
n) 0> |[-100]

o) -80< 808
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En el conjunto de los numeros naturales se pueden definir operaciones
como la suma, la resta, la division y la multiplicacion.

— \
P /SUMAOADIC|ON:\ S @A\
o N
SUSTRACCION:
v N

* " .
Es una de las cuatro operaciones basicas \

/ *Esla operacion matematica que consiste en
combinar o afiadir dos nimeros o mas para
obtener una cantidad total.
/ *Por otro lado, repetir la accién de sumar varias g: ':e:';':‘nﬁ&szﬁ l(;lajt: ::n:irs\taeoxrit:gg
cierta cantidad, eliminar una parte de ella, y
el resultado se conoce como diferencia.

\ *Enla resta, el primer nimero se denomina minuendo y el

’ segundo es el sustraendo. El resultado de la resta se
« Propiedad asociativa: 4+(2+1) = (4+2)+1 d
+ Elemento neutro: El cero. Para cualquier
nimero, 5+0=0+5=5, /
ee=——ma,
DIVISION: \
* i i i
cantidad tantas veces como indica la segunda. Es una operacion aritmética de descomposicion que
Asi,4x3=4+4+4 consiste en averiguar cuantas veces un numero

% (el divisor) esta contenido en otro nimero (el dividendo)
El resultado de la multiplicacion de varios nimeros \

veces es la forma mas comun de contar.

Propiedades de la suma.
« Propiedad conmutativa: Si se altera el
orden de los sumandos, no cambia el

resultado; de esta forma, 4+3=3+4. enomina diferencia.

/ MULTIPLICACION:

Es una operacion aritmética de composicion|
/ue consiste en sumar reiteradamente la prime!

se llama producto. ivision n: ion matematica, inver: I
icacion. Segun su resto, las divisiones se clasifican
como exactas si su resto es cero, o inexactas cuando no lo

( o Propiedad conmutativa: 4 x3=3x4
es.

*Propledad asociativa: para tres nimeros cualesquiera
secumple: (2x3)x4=2x(3x4)

*Elemento neutro: es de interés que cualquier numen/
multiplicado por 1 es igual a si mismo: 1x7 =7
\ es decir, la multiplicacién tiene un elemento /

neutro que es el 1.

otro numero ademas del 5. [ \ —

Qero: 5x0 =0, se cumple para cualquier




Términos de las operaciones

S s

" RESTAR i

QUITAR 29 = Vv 8  ELDeE ] 2= TR
PERDER  EL TRIPLE
. — 14» SUSTRAENDOS o X 5 =P ractor

LA MISMA
CANTIDAD

GASTAR

Wiy

DIVIDIR %

REPARTIR DIV%DéNDO DIVISOR ANADIR 12=p
5 AGREGAR

MITAD DE ALGO 30/ 6 TUNTAR -+ 13':'1>

e COCIENTE UNIR 2 5 :>

IGUALES RESTO

PROPIEDADES

Las operaciones con nimeros naturales tienen propiedades:
SUMA O ADICION

Conmutatividad o
propiedad conmutativa

Asociatividad o
propiedad a

Distributividad o
propiedad distributiva

Elemento
neutro

Propiedad conmutativa

El orden de los nUmeros no altera el resultado.
Por ejemplo,a+b=b+ayaxb=bxa.



Cuando se suman dos o0 mas numeros, el resultado es el mismo
independientemente del orden de los sumandos
Por ejemplo: 4+3+5=5+4+3=4+5+3

Propiedad asociativa
La operacion es la misma sin importar las agrupaciones.

Por ejemplo, (2 + 3) +4=2 + (3 + 4).

Cuando se suman tres o mas numeros, el resultado es el mismo
iIndependientemente del orden en que se suman o agrupen los sumandos
Por ejemplo

(2+3)+4 =2+ (3+4)

Propiedad distributiva

La suma de dos niumeros multiplicado por un nimero es igual a la suma de
cada numero multiplicado independientemente por ese numero.

Por ejemplo, 4 x (6 +3)=4x6 +4x 3.

La suma de cualquier numero y cero es igual al numero original
Porejemplo 5+0=5

RESTA O SUSTRACCION

® Para que dos numeros naturales se puedan restar es preciso que el
minuendo sea mayor que el sustraendo.

Por ejemplo 128 - 35

® [a resta no tiene propiedad conmutativa

¢ El minuendo es igual a la suma del sustraendo y la diferencia

Por ejemplo: 10-3=7;10=3+7

® E| sustraendo es igual al minuendo menos la diferencia

Por ejemplo 12-8=4; 8=12-4

® E| elemento neutro de la resta es el 0, porque cuando a un namero
cualquiera le restamos 0, sigue quedando el mismo nimero

Por ejemplo: 34 - 0=34
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PROPIEDADES DE LA MULTIPLICACION

Conmutatividad o
propiedad conmutativa

Distributividad o
propiedad distributiva

Elemento
neutro
Asociatividad o
propiedad asociativa
Elemento
absorbente

. Propiedad conmutativa: el orden de los factores no altera el
producto. Por ejemplo, 4 x 6 = 6 x 4,

. Propiedad asociativa: el orden en que se agrupan o asocian
los factores no altera el producto. Por ejemplo, (3 x 4) x 5 = 3 x
(4 x 5).

. Propiedad distributiva: al multiplicar un nimero por una suma
o resta, se multiplica dicho ndmero por cada término de la
operacion, y después, se suman o restan los productos
obtenidos. Ejemplo: 3 x (6 + 4) = (3 x 6) + (3 x 4).

« Elemento neutro (propiedad del 1): el producto de cualquier
nuimero y 1, es ese nimero. Ejemplo: 5 x 1 =5,



. Elemento absorbente (propiedad del 0): el producto de
cualquier nimero y 0 es 0. Ejemplo: 3 x 0 = 0.

Propiedad conmutativa

El orden de los factores no altera el producto.
Por ejemplo:

2XT=7T%x2=142x7=7%x2=14

Podemos ver que ambas multiplicaciones tienen como resultado 14,
tienen diferente orden pero el mismo producto. Veamos otro
ejemplo:

5x4x3x2=2x3x4x5=120

Ambas multiplicaciones tienen como resultado 120, hemos cambiado
el orden de los factores pero el resultado es el mismo.

Propiedad asociativa

El orden en que se agrupan o asocian los factores no altera el producto.
Por ejemplo:

(3x4)x5=3%(4x5)
12x5=3x20-» 60

Podemos ver que hemos agrupado los factores en diferente orden,
pero el producto es el mismo, 60.




Propiedad distributiva

Al multiplicar un nimero por una suma o resta, se multiplica dicho
numero por cada termino de la operacion, y después, se suman o restan
los productos obtenidos.

Veamos un ejemplo:
3%(6+4)=(3%6)+(3x4)

18 +12 =30

Elemento neutro

El producto de un nimero y 1 es el propio numero.
Por ejemplo:
ox1=5

10x1=10

PROPIEDADES DE LA DIVISION

La divisibn de numeros enteros tiene varias propiedades, entre ellas:

Ley de signos: El cociente es positivo si los dos nimeros tienen el mismo
signo, y negativo si tienen signos diferentes.

Division por 1: Cualquier nimero dividido por 1 es igual a si mismo.
Division por 0: La division por 0 no esta definida.
Division exacta: El dividendo es igual al divisor por el cociente.

Division entera: El dividendo es igual al divisor por el cociente mas el
resto.

No cerradura: El resultado de la division no siempre es un entero, y a veces
se generan elementos racionales.

No conmutativa: No es posible Intercambiar el dividendo y el divisor



Identifica las propiedades que se cumplen en los siguientes ejercicios:
a)8x5=40y5x 8 =40, se cumple la propiedad........ccocorerrereeneineenee e,
b)5x(7+9)=(5x7)+(5x9), se cumple la propiedad .........cccecurvrvreerevecvecvererrennns
C)6x4=24y4x6=24,secumple la propiedad .........cccecumevrerecereieceerireeesee e

d) 7x(5x3)=(7x5)x3,secumple la propiedad........cccceeveevevereieiesrrecereree e

Actividades

1- Cambia los numeros de lugar (propiedad conmutativa) y agrapalos
(propiedad asociativa) como mas te convenga para resolver los calculos,
siguiendo el ejemplo:

a.175+ 82+ 25+ 8 + 10=300

82+8+10+25+175=300 Se aplicé propiedad conmutativa.
(82+8 +10)+(25+175)= Se aplicé propiedad asociativa
100 + 200 = 300

b. 1600 + 5800 + 200 + 400=
C.773+290+ 10+ 7=

d. 345 + 100 + 25 + 200=

e. 750 + 210 + 500 + 120=

f. 4500 + 10 + 200 +200=

g. 125 + 350 + 100=

h. 400 + 100 + 150 + 300=

I. 120 + 1000 + 1200 + 100=



2. Aplica la propiedad distributiva de la multiplicacién respecto de la suma y completa.

* 4X(3+T7)= X + X - + =

3% (5+8) =

6 X (4+9) =

7% (2+86)=

9 X (B+3)=

3. Aplica la propiedad distributiva de la multiplicacién respecto de la resta y completa.

* 3% (5—4) = X - X ~ - ~
*5x(8—3)=
* 7 X (7T-6)=
®*9X(9-2)=
* 8X(6-5)=

4. Completa con los nimeros y signos que faltan y calcula el resultado.

e 4x( |+3) = x2+4x[]|=

e[ IxX(5+6) =[|x5[]3xX6 =

e 7x(8[13) =[1x[]-[1x3 =

e5xX( |-4) =[]x9[]5[]4=



7. Aplica la propiedad asociativa y comprueba que obtienes el mismo resultado.

@xaxs5=2x( |x| | (3X2)X9 = x (| |x
N ¥ N ¥ I 4 4
X = X X = X
N ¥ N ¥ N ¥ 4
2><(5><6)=( X )x 8x(5><3)=( X )x
N ¥ N ¥ N ¥ N ¥
X = X X - X
I 4 N N ¥ N ¥

8 - Une con una linea la propiedad de la adiciéon con el ejemplo correspondiente.

P. Asociativa

P. Conmutativa

P. elemento neutro

400+67 = 67+400

567 +0 = 567

34+67 = 67 + 34

(3+5)+7 =3+ (5+7)

0+500 = 500

(34+56)+78 = 34+ (56+78)
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NUMEROS FRACCIONARIOS

M Concepto
Una fraccion es una division indicada de dos nimeros enteros.

En tal division, el divisor es diferente de cero.

Es la relacién entre dos términos en donde uno de ellos llamado
denominador nos indica las partes en que se ha dividido una determinada
unidad vy la otra llamada numerador nos indica las partes que tomamos de
esta division.



Grafica de la fraccion %

a) Dibuja una b) Parte la figura c) Toma las
figura en el nUmero de partes que indica
geometrica. partes que indica el numerador.

el denominador.

%

P ” Numerador -> partestomadas

F=
§ > Denominador = divisién

3 8
7 10
Tres séptimos Seis décimos
/r & 7 \
«/ \'\ ;/ \
/ \/ \\
-;__4—.;_4‘__1__ -
I3 1 s
1 3 13
E] 6 25
Siete novenos Tres sextos Trece
veinticincoavos

I Suslen ufiizorse figuraos geométricos. Todas las froccionses se pueden representar en
forma de grafico. Porg eso, se toma una figura geomefricao, se divide en los partes que
indique el denominador, estas partes deben ser igueales v s colorean los parfes que |
indigue el numerador.

S ————— — e e e e = — = \.
|

M Clasificacién

Por comparacion de sus términos




Propia.- Cuando el denominador es mayor que el numerador D >

| Representacion grafica de fracciones a
3 < Numerador 2 [ 1 —-<1-> a<b
Y <Denominador 5 2 b
Tres cuartos ‘ Dos quintos T Un medio —
T 1 a b 1 2
e m | E ) 7 | 9 ' 3 | 7
w

Impropia.- Cuando el denominador es menor que el numerador D < N.

Ejemplo:

Representacion grafica de fracciones

5 Z
——> 3 4

Cinco tercios Siete cuartos

me @@
7

. %>19 a>b

1
?,

Ej:

»N

Por su denominador

Ordinaria.- Es aquella cuyo denominador es diferente de una
potencia de 10.

Ejemplo:

3

2
41

N~

Decimal.- Es aquella cuyo denominador es una potencia de 10.

Ejemplo:




BB
10° 100 1000

Por comparacion de los denominadores

Homogénea.- Son aquellas cuyos denominadores son iguales.

. i i E
EJempIo.4, / =

NN
N|on

Heterogénea.- Son aquellas con denominadores diferentes.

Ejemplo:

3
i

o~
S~
o] [FN

3
=

® Fraccion Reductible o Equivalente

Es aquella cuyo numerador y denominador tienen un divisor comun diferente

de la unidad, es decir se puede simplificar.
Simplificar= dividir los términos (numerador y

denominador) por un mismo numero...

Ejemplo:

* % ~ Simplificando > % > %:% ( en este caso 14 y 21 fueron

divididos por 7)

. %9 Simplificando > % > %:%( en este caso 8 y 24 fueron
divididos por 8)

® Fraccion Irreductible
Es aquella cuyos términos son primos entre si.

NuUmeros primos = son los divisibles
Ejemp|0: solamente por si mismos y la unidad (1)




~N|on
=lo
(Vo] EN
w|N

SIMPLIFICAR

SIMPLIFICA LAS SIGUIENTES FRACCIONES ©F°F
16 16 L 6
3z 18 B 1z
2 _ 25 _ w0 _ 8 _

4 35 25 12

w
[
-

5 2
4

o
Y
-y
=

’ ;/Qué niimeros primos se usaron
para simplificar la fraccion?
780 _ 260 _ 52 _ 4

585 195 39 3

+ |+ =[]

ha] 3,5,13 b} 2,3,5 C] 3, 511

Las siguientes fracciones estan simplificadas, halla el término que corresponde a cada
cuadrado.
20 _[a o
D=3 45~ 5
72 Q 10C
s = 0] S n=
o5 L= v -
18 3 80 5
Doz~ Cl ®36 = Ol
2 _[] 84 _ 3
10) 352" 9 Mie™
144 3 324 _ G
13) 816 " ] 19) 468~ 12




36 70 360
a) a = h) 55 = i) 576 =
75 : 135
® s " 30" o 355
© @8 325 P 324
120 o8 . 240 _
& 90 y 22 g sz
800 81 792
42 144 _ 168 _
5T ™ 336 ® 312
24 926 _ 144 _
g " " 216 v 272
6 15 32
8 24 28
27 81 25 _
15 45 35
140 240
260 160
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NUMEROS MIXTOS

3 Fraccion

Numero mixto

> Es el nimero que consta de un entero y una fraccién
propia.

Froccien | Fraceian
1+ FI’WH Bro PI'UPW
— . et

D e

¥ 1

Tres enteros y Dos enteros y | Cinco enteros vy sels
un madic o ; un cuarto o { saptimos o cinco y

tres yunmedio | dos yuncuarte | seis septimos

o

Numeros mixtos | }';
2

_(3xW)+2

ju

Cuatro enteros > l
y dos tercios 3 3 3

r e N Y
¥

F Al
| J

4 rectanaulos de

3




Fraccién impropia Numero mixto

Dividendo Divisor

| v 1
L =
/= 4

‘ Resto Coclente

9
—
4

Ejercicio Expresa como numero mixto cada una de las siguientes fracciones im-
propias:

9,1 17 _ 14 _ .
Vg™ %3 i 7 9% " N32°
11 15 35 25
b)4= e) g: h) 4: k) 4:
13 23 . 49 83
)3 = i ) g = N9 =

% . 80 _ 123 _ L. {
™ "3 78 Ve

5 2 _ Lo LI
n g P) 5 ) 9 V) g5

61 73 161 142
A)g = 9 g = h)—5 = W) =

Ejercicio [ Expresa cada una de las siguientes expresiones como numero mixto:

3 3 3 1 o B

a - = e - == = =

)1+4 14 d)2+7 g)5+2 n4+5
[ T h) 10+ 1 = 2% ) =

o e P Fia )2+
2. 6 2 i) 8 1a N3 1

c)3+5_ f) ts ) *5 ) +3
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FRACCIONES EQUIVALENTES

Las Fracciones Equivalentes tienen el mismo valor, aunque parezcan
diferentes.

Estas fracciones son en realidad lo mismo:

¢Por qué son lo mismo?

Porque cuando multiplicas o divide a la vez arriba y abajo por el mismo
namero, |a fraccion mantiene su valor. La regla a recordar es:ilo que
haces a la parte de arriba de la fraccion

también lo tienes que hacer a la parte de abajo!

Las fracciones
son
equivalentes, si
son iguales o si
representan la
misma cantidad.

En estos ejemplos las fracciones aparentemente no son iguales, pero si observamos los

graficos, vemos que son iguales o equivalentes

En estos ejemplos las fracciones aparentemente no son iguales, pero si observamos los

graficos, vemos que son iguales o equivalentes

LEmoion de fraccianes. e vakarmes

Jd = 2 - 32 - A4
3 & g 12
U W " 4%
P = £ = 2 = A
E] 8 12 16

En estos ejemplos las
fracciones
aparentemente no
son iguales, pero si
observamos los
graficos, vemos que
son iguales o
equivalentes




FRACCIONES EQUIVALENTES
1_2 3 4
6 8

‘FEE

Como saber si dos fracciones son equivalentes

14 7,28 — 6x28=168

6 5 12 — =
12 —14x12=/168)

Multiplicando el numerador de la primera fraccién con el denominador de la

segunda,

y, el denominador de la primera fraccidon por el numerador de la segunda

fraccion,

si el resultado de ambas operaciones es igual, son equivalentes




Como crear fracciones equivalentes a partir de una fraccion

Amplificar fracciones

 Ejwmple 1 | =

J2 &= 4 == 20

43 = 1l 1E ui e ED
Simplificar fracciones

 Fjampis 1  fjaile 3 |

2 L e ﬂ 20 e 1

8 e« 80 u= 4

Fracciones en recta numerica.

» Para ubicar fracciones, divides el entero (o los enteros)
en tantas partes como indica el denominador y tomas
las que indica el numerador.

» Por ejemplo:

» La fraccion 3/S se ubica en la recta, en el punto
amarillo. El segmento de recta que representa al
niumero 1 lo dividimos en cinco partes que estan
indicadas de color rojo. De esas cinco partes,
tomamos las tres que estan senaladas con color azul.



La recta se dividid en 5 segmentos iguales, como
indica el denominador.

o
el

B3 -
ki ==

e ]
£
£
£
£k
i
i




4

Vamos a ubicar en la recta numeérica la fraccion ——

7

N W A

 CEE RN [ -

T D . L T TR
.
7

]
|
0

Fijate que la recta se dividio en 7 segmentos
iguales, como indica el denominador.

La fraccion se ubico en el segmento 4, como
indica el numerador.

Escribe la fraccién impropia y el nimero mixto que representa la recta numérica
AN NN N ﬁ'i%
13— -l
= - % *~— ; . "—; rﬁ-ﬂﬁ
— - . -+ 0—-0—;—9—0—; %—“ﬁ
o > - 0—4—;—0 ﬁ-.




En una cocina, los utensilios estan colocados de la siguiente manera:
0 1

I | | | l |
1

.
!
| 2
¢En cual de las siguientes fracciones se ubica el cuchillo?

A)% e)% C)% oy 2

Observa la recta numérica y escribe la fraccion que representa

cada color.

CEEm———————) [~———r]

[ L + t - - - +
0 0 1
] m

b - - ¢ t - . - }
0 1 0 1
—l X ﬁ g
§ L) 1 T L} T L) L) L) 1} T
0 1 0 1

-
.
-
B
-+
-

B
——
-




. 2 . 1
LEn cudl de las siguientes rectas esta representada la fraccion 3??

i ,

A) - - - -
)8 1 2 3 4

B) | $ : t
0 1 2 3 4
C) ¢ ; ) 4 ? '=
1 2 3 4
D) : : :lv :
0 1 2 3 4

En la siguiente recta numeérica, {qué
letra tiene la flecha que senala la

fraccion 1%?

Ll
e e T e o o

0 1 2
A) P B) R
C) Q D) S

[ ¢Que fraccion corresponde a las marcas rojas en la recta? ]




: L Ls ? :
: | . \
’ | : L
.” | : ':‘ ':‘

{Que letra esta sefialando el punto 3 3/10?

.

«
«<

-
«— 3
-

Respuesta:

¢Que letra esta sefialando el punto 6 4/10?

Respuesta:

En el siguiente ejercicio cada una de las rectas numéricas muestra una fraccion

e Indica qué fraccion corresponde a los puntos: P, A, B,y C
e Responde: hay fracciones equivalentes? ¢ Cudles?

(=

-



*T

—4—

W

.

&>

L

H

&=

W

F

—4—

L A3

=

—_—

——

-4

L J
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